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III- Fonction logarithme de base a

3-1/ Définition et propriétés
Définition 3
Soit a un réel strictement positif et différent de 1.

La fonction logarithme de base a est la fonction numérique, notée par log,, définie sur

]0; +o0f par :
In(x)
log, (z) = In(a)

Remarques

1- La fonction logarithme de base e est la fonction logarithme népérien car pour tout réel x

strictement positif :

In(z
log, (z) = ¢y = In ()

2- On a : log, (a) =1 et log, (1) = 0 et log, (a") = r pour r € Q.

3- Pour tout z € R* :log’y (z) =

z.In(a)
® Sia > 1, alors la fonction log, est strictement croissante sur |0; +oo].
® Si0 < a<1,alors la fonction log, est strictement décroissante 0; 4o00].
Proposition 10
Pour tous réels strictement positifs x et y, et pour tout » € Q on a :
log, (zy) = log, (z) + log, ()
log, (") = r.log, (x)
log, (%) = —log, (x)
log, (% = log, (z) — log, (y)

Pour tout n € N* et pour tous réels strictement positifs 1, z2,...,Z,, on a :



log, (z1.22....2,) = log, (z1) + log, (z2)+....+1og, (xn)

3-2/ Courbe de la fonction log,

3-3/ Logarithme décimal

Définition 4

La fonction logarithme de base 10 est appelée la fonction logarithme décimal. On la note log.
On a alors pour tout z € R% :

In(z)
lOg (w) = 10810 (w) = In(10)




