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I- Comparaison de deux nombres réels

1-1/ Propriété
Soient a et b deux nombres réels :
® Sia—b<Oalorsa<b
® Sia—b>0alorsa>b
® Sig—b=0alorsa=15b
1-2/ Exemple

2
On compare ¢ et %

IT- Ordre et opérations

2-1/ Ordre et addition — Ordre et soustraction
Propriété 1
Soient a, b et ¢ trois nombres réels :

Sia<balorsa+c<b+ec
Sia<balorsa—c<b-—rc

Exemples 1

° Comparer:3+\/76t 8 + /7
® Six >3, comparer : x — 5 et —2

Propriété 2
Soient a, b et ¢ trois nombres réels :

Si{a<b alorsa+c<b+d
<d

Exemples 2
a et b deux nombres réels tel que a <4 et 3 > b

® Montrer que : a+b <7

2-2/ Ordre et multiplication
Propriété 1

Soient a, b et ¢ trois nombres réels :

<b
Si{a alorsaxec<bxe
c>0

Si {a<b alorsa X ¢c>bxc
c<O0

Exemples 1

Soit x un nombre réel tel que z < 3

® Comparons —4z et —12

Ona:{x<3 alors —4 x £ > —4 x 3 donc —4zx > —12
—4 <0



Remarque

Soient a et b deux nombres réels :

Sia < balors —a > —b

Propriété 2

Soient a, b et ¢ trois nombres réels positifs:

Si{a<balorsa><c<b><d
c<d

Exemples 2
Soit x et y deux nombres réels positifs tel que z < 3 et y < 2v/3
® Montrer que zy < 6+/3

2-3/ Ordre et inverse
Propriété

Soient a et b deux nombres réels :
Sia<balors%>%

Exemples

1

Ona:3<8alors%>§

Ona—8<—3alors_L8<_L3

2-4/ Ordre et carré

Propriété 1

Soient a et b deux nombres réels positifs :
Si a < b alors a? < b?

Si a2 <b®alorsa <b

Soient a et b deux nombres réels négatifs :
Si a < b alors a® > b?

Sia?>b?alorsa <b

Exemples
e Comparer 3,/5 et V41

2-5/ Ordre et racine carré
Propriété 1
Soient a et b deux nombres réels positifs :
Sia < b alors \/a < v/b
Si\/5<\/5alorsa<b
Exemples

e Comparer /15 et /23



III- Encadrement

3-1/ Encadrement et addition
Propriété

Soient a, b, ¢, d, x et y des nombres réels
eSSt sate<aiy<bid
i alorsa+c<cz

c<y<d =rTy=
Exemple
x et y deux nombres réels tels que 3 <z < 8et -4 <y <2

® Encadrer z +y

3-2/ Encadrement et opposé

Propriété

Soient a, b et x des nombres réels

Sia<z<balors -b< —z< —a

Exemple

x et y deux nombres réels tels que 3 <x < 8et -4 <y <2

® Encadrer —x et —y

3-3/ Encadrement et addition
Propriété

Soient a, b, ¢, d, x et y des nombres réels
a<zx<b
i — 7 alorsa—-d<zrz—y<b-c
c<y<d
Exemple
x et y deux nombres réels tels que 3 <x < 8et -4 <y <2

® Encadrer z —y

3-4/ Encadrement et multiplication
Propriété

Soient a, b, ¢, d, x et y des nombres réels
(a<z<Db
i alors ac < zy < bd

c<y<d
Exemple
x et y deux nombres réels tels que 3 <z < 8et -4 <y <2

® Encadrer zy

3-5/ Encadrement et inverse
Propriété

Soient a, b et x des nombres réels



Siaﬁxﬁbalors%g §%

8|~

Exemple

x et y deux nombres réels tels que 3 <z < 8et -4 <y <2

1

® Encadrer -

et %

3-6/ Encadrement et carré, encadrement et racine carrée
Propriété

Soient a, b et x des nombres réels
SiagwgbalorsaQ§a:2§b2et\/6§\/5§\/5

Exemple

x et y deux nombres réels tels que 3 <x < 8et -4 <y <2
® Encadrer /T et y?

IV- Exercices

4-1/ Exercice 1

Comparer les nombres suivants :

%et% 2/3 et /11
J8et3 3v/13 et 8+/2

— et — /5 3v2+ vI0et V17 + V10
2 /5 et 5 1++6etv2++/3

4-2/ Exercice 2

1. Recopier et compléter :

x>6 x>0 x>0 x< 2 x<5 x< I3
x+ 1> ... X+7> ... x=4> .. x+4d< ... x=1<... x=14 <.

x= -4 x=-4 x= -4 x=2 x=5 x= -4
X+171 . X+7 v X= einen L o o 74, SRR 5 T; I

x>35 x>8 x>-12 x>3 x>-4 x> 18

P o PP Bxs .. WX S o [ o L g R (1 T

2. Trouver l'inégalité que vérifie x dans chaque cas :

xr+3>5; —2>6; 3z>12; 8x+3<5

4-3/ Exercice 3

1

Comparer les nombres 7v/2 et 54/3 puis déduire la comparaison des nombres - \/:1‘z+9

54/3+9

Comparer les nombres 5v/2 et 44/3 puis déduire la comparaison des nombres 1/44/3 + 7 et

52+ 7



4-4/ Exercice 4
x désigne un nombre réel tel que z > 2
OnaA=(z—1) et B=(z —2)
1. Factoriser la différence A — B.
2. En déduire le signe de A — B et comparer alors A et B.

Soient a et b deux réels strictement positifs.

3. Démontrer que va+b < /a+ v/b
4-5/ Exercice 5

x et y deux nombres réels tel que 2 <x <bet 1 <y<4

1. Encadrerx+5; +y; 3x; —5y; 3x—5y ; zy ; ml—y sl —y

m et n deux nombres réels tel que % < mTJFE’ <letb<n<7
2. Démontrer que —4 <m < —2

3. Encadrer % et mxn

4-6/ Exercice 6
a et b deux nombres réels tel que a > 2 et b > 2

1. Démontrer que ab > a + b



