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Exercice 1 : On considére la suite (un) définie par: U, =let u,,, = Eu“ +n-2 (Vn € N)

1) Calculer u, , U, et U,.
2) a) Démontrer que pour tout entier naturel n>4 , u, >0.
b) En déduire que pour tout entier naturel n=5, u, 2n-3 .

¢) En déduire la limite de la suite (un ) .
3) On définit la suite (Vn) par: V, =-2U,+3n —% (Vn € N) .

a) Démontrer que la suite (vn) est une suite géométrique dont on donnera la raison et le

premier terme.
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c) Soit la somme S, définie par: S, =U,+U, +....+U

b) En déduire que: U :§(1j +§n—27:L (VneN).

n

(VneN).

Déterminer I'expression de S, en fonction de n.

Exercice 2 : On considére la suite (un) définie par : U, 2% et U, :%un +g—§ (Vn € N) .

1) Calculer u, , U, et U,.

2) Montrer par récurrence que pour tout entier naturel N>3 , u.,, > U, .
3) En déduire le sens de variation de la suite (un) .

4) On définit la suite (v, ) par: v, =0,u, -0,In+0,5 (VneN).

Démontrer que la suite (Vn) est une suite géométrique de raison 0,5.
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5) Montrer que, pour tout entier naturel n, u, =10x (Ej +n-5.

6) Déterminer alors la limite de la suite (un) :

Exercice 3 : On considére la suite (un) définie par: U, =0 et u,,, =./3u, +4 (Vn € N) .
1) Montrer par récurrence que : 0<u, <4 (Vn eN ) .
2) Montrer que : U2, —UZ = —(u, +1)(u,—4) (VneN).

n+1

3) En déduire que la suite (un) est croissante.

4) Montrer que la suite (un) est converge et déterminer sa limite.

Exercice 4 : a et b sont deux réels tels que 0<a<b.On considére les suites (u,) et (v,) définies

n
2 2
u,+Vv, Uy TV,
et Vn+1 -

2 2

1) Montrer par récurrence que : U, >0 et v, >0 (VneN).

par: U,=a , V,=Db et pour tout entier natureln, u,,, =

2
-V
2) Démontrer que : (VneN) v, —u; (u" ”] . En déduire que u, <v, (VneN).
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3) Démontrer que la suite (un) est croissante.
4) Comparer V> et vV’ .En déduire le sens de variation de la suite (Vn ) .

5) Démontrer que les suites (un) et (vn) sont convergentes.

Exercice 5 : On considére les suites (u,) et (v,) définies par: U, =2 , v, =10 et pour tout entier

2u, +V, u, +3v,
natureln, U, , =——" et V., = %
1) a) Montrer que pour tout entier naturel n , v, , —U,,, = E(V" - un) .
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b) Pour tout entier naturel n,on pose W, =V, —U,. Montrer que W, = 8(5) (Vn € N) .

2) a) Démontrer que la suite (un) est croissante et que la suite (Vn) est décroissante.
b) Déduire que pour tout entier naturel n, u, <10 et v, 2 2.
¢) En déduire que les suites (un) et (Vn) sont convergentes.

3) Montrer que les suites (un) et (Vn) ont la méme limite.

4) Montrer que la suite (tn) définie par t, =3u, +4v, est constante.
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5) En déduire que la limite commune des suites (un) et n) est 7 .

_hu, +1

etu =
" 2(n+1)

(v
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Exercice 6 : On considére la suite (un) définie par: U, = > (Vn eN )

On définit la suite (Vn) par: Vv, =nu, -1 (Vn IS N*) .
1) Montrer par récurrence que : U, >0 (Vn € N*) .

2) Montrer que la suite (Vn) est géométrique ; préciser sa raison et son premier terme.

1+(0,5)"

3) En déduire que, pour tout entier naturel n>1,ona: u, =
n

4) Déterminer la limite de la suite (un) :

1+(1 n "
5) dJustifier que, pour tout entier naturel n>1,ona u, ,—U, =— s ?’ > 1))(0’5) :
nn+

6) En déduire le sens de variation de la suite (un) .




