Primitives élementaires

Regles dintégration

1 Existence de primitives

Théoreme 1 Théoréme fondamental
e Soit une fonctionf continue et positive sugf b].

X
F(X) :f f(t)dt estdérivable sug b] et F’' = f
a

e Toute fonction continue sur un intervalle | admet des primitives sur

2 Primitives de fonction élémentaires

Fonction Primitive Intervalle
f(x)=a F(x) = ax R
f(X) = X X2 R
= F) ==
n+1
f(x) = X F(X)=n+1 R
f(x) = )}( F(X)=In|x ]10; +oo[ OU ] — 0; O
1‘(X)=X—1n n>2 F(X)=ﬁ 10; +oo[ 0U | — o0; O[
fFO) = %( F(X) = 2vX 10; +oo]
f(X) = sinx F(X) = — cosx R
f(X) = cosx F(X) = sinx R
f(x) = 1+tarf x F(x) = tanx ]—7—2r+k7r;7—2r+k7r[
f(x) = e F(x) = & R

3 Régles d'intégration

Primitve de la somme

fw+v)=fu+[v

Primitive du produit par un scalaire fkuy=k[u
N q un+1
Primitive de uu wvu' = ——
f n+1
— u u
Primitive de — [= =InJu
u u
N u u 1
Primitve de — n#1 i 7 oo
L / u
Primitive de =24u
Vi J =2
Primitive de ue" [ue'=¢

Primitive de u(ax + b)

[ u(ax+b) = gU(ax+ b)

Pour les fonctions usuelles, on utilise directement les formules.

Pour autres fonctions, il faut d’abord identifier la forme qui ressembiglus a la
fonction. Si on a la forme exacte, on utilise directement la formule correlspie. Dans
le cas contraire, on écrit la forme exacte qu’il faudrait pour la foncfi@t on rectifie en
multipliant par le cofficient adéquat.

Exemple : : Soit f définie sur }- 2;+oo[ par f(x) =

1
(3x + 6)?

R U I -1
Onpense ala formﬁﬁ avecn = 2 dont une primitive estT.

1 3
Onécritf(X) = = X ——.
M= 3% Gxrop
1 1
N ‘ o <fini () = L
Une primitive def sur |- 2; +oo[ est doncF définie par(x) 3 X X7 6
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